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On considère Eb l’espace des suites réelles bornées, muni de la norme ∥ · ∥∞ :
∥(un)n∈N∥∞ = sup {|un|, n ∈ N}

et X ⊆ Eb l’espace des suites réelles convergeantes dont la limite appartient à ]− 1; 1[.
(1) L’ensemble X est-il borné?
(2) L’ensemble X est-il ouvert dans Eb ?
(3) L’ensemble X est-il fermé dans Eb ?
(4) L’application f : X → R, définie par f(u) = limn→∞ un est-elle continue?

On considère maintenant l’espace

ℓ1(R) :=

{
u ∈ RN telle que

+∞∑
n=0

|un| < +∞

}
.

que l’on muni de la norme ∥ · ∥1, définie par : ∥u∥1 =

+∞∑
n=0

|un|.

(5) Montrer que l’application idℓ1(R) : (ℓ
1(R), ∥ · ∥1) → (ℓ1(R), ∥ · ∥∞) est continue.

(6) Montrer que l’application idℓ1(R) : (ℓ
1(R), ∥ · ∥∞) → (ℓ1(R), ∥ · ∥1) n’est pas

continue.
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